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Travaux Dirigés de Mathématiques - Feuitie 2-

Exercice 1 Soienta,b,c,d € R tels que : 242+ +d>=ab+bc+cd+da.
Montrer que:a =b =c =d.

Exercice 2 Soient n € IN¥, x1, X2, ..., x, € R tels que:

i Xj = i (xi)>=n
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Montrer que pour touti € [1,n] :x; =1.
Exercice 3 Soitn € IN, n > 2. Montrer qu’il n’existe pas de réels : ay, ..., a, by, ..., b, tels que :
n n n
V(xq, ..., xy) € R": Z X7 = z a;x; b;x;
i=1 =1 i=1
Exercice 4 Montrer que V(a,b) € RZona:
1. a+b<2+a%+1%

2. a+b< (1+a%)(1+0b?).

Exercice 5 Soientn € N,n >1,4ay,...,a, € Ry, by, ..., b, € RY . Montrer que :

min{al-az' 'a”}<al+a2+"'+a”<max{al'az' 'a”}
bl/bz,ml b, = b +by+..+by = bl/bz,ml b, |~

Exercice 6 Soientn € N, n > 1,ay,...,a, € R, . Montrer que :

1 1 1
(ay +az+ ... +ay) (+ — ..+ > > n?.
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Exercice 7 Montrer que: Vn € N,Va e Ry : (1+a)" > 1+na.
Exercice 8 Soient A et B deux parties non vides et majorées de IR . On note:
A+B={x=a+b|(a,b)c AxB} et AB={x=ab|(a,b) € AxB}

1. Montrer que : sup(A + B) = sup A+ supB.

2. Side plus A et B sont inclus dans R, , montrer que : sup(AB) = sup Asup B..
Exercice 9 Soit A une partie bornée non vide de R.
Montrer que: sup |x—y|=supA—infA.
(x,y)eA?

Exercice 10 Soient A et B deux parties non vides de R telles que : V(a,b) € A X B:a < b.
Montrer que sup A et inf B existent et que sup A < inf B

Exercice 11 Détérminer les bornes sup et inf de la partie A = {(—1)” + %, ne ]N*} .



