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Exercice 1 Soient a, b, c, d 2 IR tels que : a2 + b2 + c2 + d2 = ab+ bc+ cd+ da .
Montrer que : a = b = c = d.

Exercice 2 Soient n 2 IN�, x1, x2, ..., xn 2 IR tels que :
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Montrer que pour tout i 2 [[1, n]] : xi = 1 .

Exercice 3 Soit n 2 IN , n > 2 . Montrer qu’il n’existe pas de réels : a1, ..., an, b1, ..., bn tels que :
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Exercice 4 Montrer que 8(a, b) 2 IR2 on a :

1. a+ b < 2+ a2 + b2.

2. a+ b < (1+ a2)(1+ b2).

Exercice 5 Soient n 2 N , n > 1 , a1, ..., an 2 IR+ , b1, ..., bn 2 IR�+ . Montrer que :
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Exercice 6 Soient n 2 IN , n > 1 , a1, ..., an 2 IR�+ . Montrer que :

(a1 + a2 + ...+ an)
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�
> n2.

Exercice 7 Montrer que : 8n 2 IN, 8a 2 IR+ : (1+ a)n > 1+ na .

Exercice 8 Soient A et B deux parties non vides et majorées de IR . On note:

A+ B = fx = a+ b j (a, b) 2 A� Bg et AB = fx = ab j (a, b) 2 A� Bg

1. Montrer que : sup(A+ B) = sup A+ sup B .

2. Si de plus A et B sont inclus dans IR+ , montrer que : sup(AB) = sup A sup B .

Exercice 9 Soit A une partie bornée non vide de IR.
Montrer que : sup

(x,y)2A2
jx� yj = sup A� inf A .

Exercice 10 Soient A et B deux parties non vides de IR telles que : 8(a, b) 2 A� B : a 6 b.
Montrer que sup A et inf B existent et que sup A 6 inf B

Exercice 11 Détérminer les bornes sup et inf de la partie A =
n
(�1)n + 1

n , n 2 IN�
o

.


