Meédiane Sup. CPGE Oujda.

Travaux Dirigés de Mathématiques - reuilte 20 - .

@© B.Seddoug

Exercice 1 Etudier la nature des séries:

3" In(n) n’ (=1)"
z4n+1 2 n2 Z; Zf—(—l)n
(—=1)" 1 In(n")

> In(1+ ) zm ZW Z(arcsin(%))”

Exercice 2 Méme question avec les séries de terme général

00 (_1)k x"
22k=n"Ja ZW

Y sin(7mvn? 4+ 2n + 2) Z(Z—I—SinT(n))’”.

;0 €R

Exercice 3 Méme question avec les séries de terme général

1 1
dt Un Wy = vl

un:fzn = 2
1+ V24 ..+ n n

Tt

Exercice 4 On définit la suite (x,) par:

XO:O

xXp+1
it =Ty

etonposeVn € IN, u, =1 —x,.
Etudier la suite (x;) et déterminer la nature de la série § u,, .

Exercice 5 Quel est le domaine de définition de la fonction définie par
o0 xe—nx

fx)= n; n(n) ?

Exercice 6 Pourn > 0 a (=1)"
xerci our n > =
T An+1
n
Ecrire a, , puis S, = Y ai , sous forme d’une intégrale simple. En déduire

11
e Y 4, a pour somme —dt.
qu z n p /O 1 4 t4
Calculer cette somme.

Exercice 7 Soit S a4, une série de R™* divergente et (S,) la suite de ses
a a
sommes partielles. On note u;, = S—n et v, = S—g
n n
Etudier la nature des séries 3 n,, et J vy.
00 (_1>n+1
Exercice 8 On définit X) = —_—
xerci n définit f par f(x) ngl p
Trouver le domaine de définition de f. Déterminer la limite en +oo de f(x).
Calculer f(1).

Exercice 9 La suite (u,) est définie par :

ug >0 et
Vn € N :u,q = arctan(uy).

On pose v, = 2"uy,.

1. Calculer lim u,

1 2
2. Montrer u, ;1 = Eun(l - L;—” +o(u2)).
P . 1 4 . 1 1
3. Donner un équivalent simple de —— — — puisde —— — —
n+1 n z]n+1 Ui

4. Montrer que la suite (v,,) converge vers un réel A > 0 et que

A 23 1

i = gn H gz ol

1 1
Exercice 10 Etudier la nature de la série de terme général (1 + 5 +..+ E)“x”.

Calculer la somme dans le cas o« = 1.

Exercice 11 Etudier le produit des séries § x,, et 5 v, dans les cas suivants

Xn = Yn = (T/lﬁ)n Xn = Yn = (_;j)n

Exercice 12 Déterminer les rayons de convergence de la série entiére § a,z" si

1 n?+1
ap=n ay = In(n) an =3¢ 4 % ap = i



