Médiane Sup. CPGE Oujda

Calculs d’intégrales - 3 - Soutien MPSI

Exercice 1 Donner la nature des intégrales suivantes :
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Exercice2 1. Montrer que Vx > —1 In(1+x) < x

2. Soit n € N*. Montrer que Vx € [0,n] (1 —3)" <e™* < (1+3)7"
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3. En déduire que
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Rappel (intégrales de Wallis) :
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5. Montrer que / e~ " dx existe et vaut Y5-.
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Exercice 3 Ftude de:
f:R—=R

x}—>/ —dt

Donner un équivalent de f en 0 et en +oo.

Exercice 4 Etudier la fonction :

¥t
h:x— / .
x logt
Domaine de définition, continuité et dérivabilité, variations, limites aux

h(x) .. h(x) , L
bornes de ce domaine, et lim Q, lim Q, éventuellement convexité.
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Exercice 5 Soit f une fonction positive décroissante de R* dans R, telle que
Jo° f (x)dx existe. Montrer que :

flx) = 0(%) quand x — oo.

Exercice 6 Soit f une application continue de R* dans R telle que [5° f2 ex-
iste. Montrer que quand x — oo :

| ot =o(v).

Exercice 7 Soit f :]0; 1] — R continue et monotone, telle que jol f existe. Cal-
culer

Exercice 8 Soit f : R™ — R continue, tendant vers ¢ en +oo, montrer alors :
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